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Abgabe: keine

Aufgabe 14.1: (4 Punkte)

Beweisen Sie, dass jede abgeschlossene Menge im (Xω, ρ) eine Gδ–Menge ist.

Aufgabe 14.2: (4 Punkte)

Es sei ξ ∈ Xω ein zufälliges ω-Wort und ξ = ξ1ξ2ξ3ξ4 . . .. Zeigen Sie:

(a) Für jedes n ∈ N ist ζ = ξnξn+1ξn+2ξn+3 . . . ebenfalls zufällig.

(b) Für jedes w ∈ X∗ ist auch ζ = w · ξ zufällig.

Aufgabe 14.3: (4 Punkte)

Es sei ξ ∈ Xω. Zeigen Sie: Wenn eine Konstante c existiert, so dass K(ξ[0..n]) ≥i.o. n − c
gilt, so existiert eine Konstante c′, so dass K(ξ[0..n]/n) ≥i.o. n − c′ ist.
Hinweis: Benutzen Sie die Abschätzung K(ξ[0..n]) ≤ K(ξ[0..n]/n)+2·|n−K(ξ[0..n]/n)|+
c′′. Warum ist diese Ungleichung korrekt?

Aufgabe 14.4: (4 Punkte)

Es sei X = {0, 1}. Wir nennen ein ξ ∈ Xω rekursiv aufzählbar, falls die Menge Mξ :=
{n | ξ(n) = 1} rekursiv aufzählbar ist. Zeigen Sie:

K(ξ[0..n]) ≤ log2 n + c


